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मिथिलासंस्छृतषिधापीटाष्यक्षेण 
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प्रणानसम्पादकीया्चखम्‌ 


जनकयाज्ञवल्क्यादिपवित्रीकृते मिथिलामणर्डले दरभङ्गानगरे महाराजाधिराजेन श्रीमता 
कामेश्वरसिंहबहादुरेण दानस्पेण प्रदत्ते ब्रहद्भूभागे एकपञ्चाशदुत्तरेकोनर्विंशतितमे खीस्ताग्दीय- 
नवम्बरमासस्येकविंशतितमे दिवसे भारतवर्षापिष्ठा्ा भीमदूराजेन्दरपरसादमहोदयेन मिथिलासंस्कृत- 
विद्यापीठोऽयं संस्थापितः । 
श्रावासिकेऽस्मिन्‌ विद्यापीठे संस्करृेतविन्याया विमिन्नशाखासु गम्भीरगवेषणात्मकाध्ययनं 
तदनुसारेणेव स्वल्पसंख्यकेभ्यो विद्यार्थिभ्यः स्नातकोत्तरशिक्ताप्रदानश्च लक्यम्‌ । सम्मेलनस्थान- 
मेतद्धारतीयप्राचीनशिक्तापद्धतिजुषां परिडितानामाधुनिकगवेषणापराणां विदुघाञ्च । सम्भाव्यते 
चात्र परस्परपूरकत्वं सारस्वतवगद्वयस्य । श्रनेन प्रकारण विद्यापीठेऽज् प्राचीनविंद्याध्ययन- 
पद्धतिरवांचीनविद्यात्तेत्रेषु प्रतिष्टिता भविष्यति । 
श्राघुनकवैज्ञानिकपद्धत्यनुक्रमेण प्राचीनश स्तरम्रन्थानधिङृत्य प्रोचतभानुसन्धानं हि 
मुख्यं कत्तव्यतरेन परिष्दीतमन्र ! श्रष्यापका गवेषकाश्च विभिन्नविषयेषु गवेषणायां संलग्नाः 
सन्ति । पीठस्य स्वतन्त्रतया स्वल्पदीघेकालसाध्या च गवेषणासरणिस्तदनुपुस्तकप्रकाशनञ्चेव्युभयं 
प्रवर्तितम्‌ । 
मिथिलाप्रान्ते तथाऽन्यत्र च यानि खलु प्रत्नानि दस्तलिखितानि पुस्तकानि समुपलभ्यन्ते 
तेषां संग्रहोऽपि विद्यापीटस्यान्यतम उदेश्यः । एतेष्वेव म्रन्थरलनेषु भारतीयकलाविज्ञानपरम्परा 
निहितास्ति । यत्र पुनस्तादृशः संग्रहो न शक्यकरणीयस्तत्नर केवलं विशेषविवरणोऽपि सम्पादनीय 
प्व । 
प्रत्र विद्यापीठे न कवलं वैयक्तिकी गवेषणा प्रचरति श्रपि तु शिक्षकाः विद्यार्थिनश्च 
परस्परं मिलित्वा सामूहिकरूपेण गवेषणकायं परिचालनापरिषदो निर्देशानुसारेण स्वीक्ुवन्ति । 
कले काले निर्दिष्टकालसाध्या ये विषयाः स्वीकतन्यास्तेषु कियन्तोऽपस्तादुह्ञिख्यन्ते - 
( १) वैज्ञानिकरीत्या पुराणानामुपनिषदां च सम्पादनम्‌ । 
( २) प्राचीनदस्त्तिखितानां अन्थानां तथ्यपूणंवस्तूनां च संग्रहः परीक्षणं विवरण- 
निर्माणं च । 
( ३) बहुमूल्यानां सस्कृतम्रन्थानां प्राचीनानामाधुनिकानां च सम्पादनम्‌ । 
( ४) गवेषणनिबन्धानां विप्रयानुसारेण॒सामीक्तिकसूचीनिर्माणं तथ। काले काले 
तत्परिपू्तिविधानं च । 
(५ ) मूलग्रन्थानां परीच्चणं विधाय सवंशालान्वितस्य संस्कृतसाहित्यस्य परणङ्ग तिहास- 
निमांणम्‌ । 
( ६ ) संस्कृतग्रन्थानां तत्कतृंणां च कालक्रमनिर्धारणम्‌ । 
(७ ) भास्तौयनिद्यानिनन्धानां बाषिकविवरणु्रन्थप्रणयनम्‌ । 


( ड ) 


इत्येवं व्यवस्थिते मियिलासंस्कृतविद्यापीटस्थेन विशिष्टविदुषा श्रीदयानाथशम्मंणा गवेषण- 
पूवकं निर्मितोऽयं विमण्डलवक्रविचारनाम्ना प्रसिद्धो ग्रन्थो षिपश्चितां पुरतः संस्थप्यते । 
सुविदितमस्ति ज्योतिर्विदां यतूरवाचार्यैरपि विषयेऽस्मिन्‌ विशेषरूपेण विचारो न प्रक्तिः । हष- 
स्थानमेतद्यदनेन विशिष्टविदुषा सुगृदस्यास्य विषयस्योपरि गवेषणां विधाय विपश्चितां छत्राणां 
च कृते महानुपकारः कृतः । श्रथ च म्न्थमभुमवलोक्यास्मदेशीयाः पाश्चत्यशिक्लासम्पनन श्च 
बिद्वान्सो विषयेऽस्मिन्‌ गवेषणां कृत्वा इतोऽप्यधिकश्ानप्रचारेण विशेषन्ञानद्वारोद्षाय्नेन च 
प्राचीनविदुषां गोरं परां काष्ठां प्रापयिष्यन्तीति । 


वैशाखशुम्लपूशिमा श्रीडमेशमिश्रः 
१३६१ प्रथानसम्पाद्कः 


ब्राक्तथनप्‌ 

अवगच्छन्त्येव भवन्तो यदू माराचार्थेण स्वसिद्ान्तशिरोमणौ गोलवन्धा- 
धिकारे भगोल्ते त्रिज्यागोले वा विमरुडलरचनावसरे ““शीघकर्योन भक्तात्िमञ्या 
गुणः स्युः परक्तपभागा प्रहाणां स्फुटाः” इत्यादिना चन्द्रादीनां प्रहाणं स्फुटान्‌ शरा- 
शान्‌ कात्वा विमण्डलानि इृत्ताकाराणि बद्धानि । तत्रैव स्वस विमण्डजञे पूर्वोक्ता प्रहा 
भ्रमन्ति इस्यप्युक्तम्‌ । ततः पूर्वन्तु केनापि भारतीयगणितज्ञन।य विषयो न सृष्टः । तत्‌- 
पश्चाद्पि प्राचीनमतल्णडनपरः सुयेभक्तः परमोदुभटः कमलाकरभदटरोऽपि न किमप्य- 
स्मिन्‌ विषये लिखितव्रान्‌ । परन्तु काश्यामस्मदगुरु चरणानां महामहोपाध्यायानां 
परिडतश्रीसुधाङरद्ववेदिनां समय एव पूर्वोक्तश्फुटशरानयने शान्त्राथं चचां कुर्बाणानां 
तदीयशिष्याणां शरो हरीभा-भ्री चतुयुजमिप्र-पीश्यपूद्ध प्रभृतीनां उयो तिरविज्ञाननिष्णा- 
तानां महतां पठितानां मध्ये चचाऽजनि यदूभाष्कराचायानीतभगोलीयविमरडल प्रति- 
भावोधकयुक्त्या न वृत्ताकारं भवतीति । परश्च क श्राकारो भवेद्धिमर्डलध्य त्रिज्यागोज्ञे 
एनन्निणेयो न जातः । परमिमं विषयं श्रीगुरुचरणानामेव मुखात्‌ श्रुतवता मया तेषा- 
मेवानुकम्पया शियानायासः प्रारब्धः । कठिनपरिश्रमेणानन्यमनस्केन मया समये 
समयेऽत्रत्यसिद्धान्तगवेषरणयोपयुक्तम्न्थसमालोचनया च इदं वक्र स्थिरीकृ तं यदिद वक्र 
श्रनेकधरातलीयं कूमपृष्ठाकृति भवेत्‌ वा द्वितीयं नामास्य वक्रस्य गौक्तिकदीधवृत्तमपि 
वक्तुं शक्ष्यते । श्रथ चास्य वक्रस्य विपये न किमपि पाश्चाव्येः डाक्टर कणं-मान्यवर- 
गौड प्र - मान्यवरपाकरप्रभूतिभिः उयौतिषपर्डितैः मतं प्रकाशितम्‌) अस्मिन्नपि 
वक्रे सरलदीधयृत्तवदूबहवः सिद्धान्ता घटन्ते । बृहदुव्यासलघुग्यासमुजकोटयादी- 
नामपि विन्यासाः सरलदोधेवृत्तवत्‌ सन्ति । आशास्यते च मम मित्राणि गरीयांसो 
विद्वांसश्च चत्रसयत्ुटिं परिशोध्य मां कृताथंयिष्यन्ति तथा च वक्रीयवैशिष्ट्यमवगत्या- 
नन्दानु भवं करिष्यन्ति । एवं मम परिश्रमोऽपि सफलो भविष्यतीति । 

मस्य प्रन्थस्य प्रकाशने प्रथमं विहारराजान्‌ प्रति धन्यवाद वितरामि येषामनु- 
कम्पया वक्रमिदं विदुषां पुरतः प्रकाशितमभूत्‌ । ततः परमत्रत्य-डाईरेक्टर-महामदहो- 
पाध्याय-परिडितश्रीमदुमेशमिश्रेभ्यो धन्यवाद दहामि ये खलु छत्रत्यं राजानं सम्बोध्य 
पुस्तकमिकदं सुद्रापयितुं प्रयासं हृतवन्तः तथा च संशोधनादौ महतसादाय्यमङुबन्निति । 
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गथ 


श्रीतारा 


पिमरडलवक्रविचारः 


प्रणम्य तारिणीमाद्यामादौ तस्मात्‌ पर गुर्‌ । 
विमण्डलस्य वक्रस्य विचारं वसभ्मि विन्युदे ॥१॥ 
सन्ति विज्ञानशास्लाणि विविधान्यधुना बुधाः । 
तेषिदं ज्यौतिषं शास्रं श्रषठं॑वैज्ञानिकेमेतम्‌ ॥२॥ 
तत्रेदमद्तं वकर पूवंपधिमदेशिभिः । 
नाधुनावधि संस्पृष्टं तद्विचारं स्थितोऽस्म्यहम्‌ ॥२॥ 
जगन्माता जगत्तारा देतैरह्ादिभिः स्तता । 
कारयत्येव यत्कमं निशितं तत्करोम्यहम्‌ ॥४॥। 


प्रथमं विमण्डलयक्रस्य परिभाषा निर्णीयते । विम्बस्य द्यादिग्रहाणां 
वास्तविकधनपिरडात्मकखसरूपाणां यन्मण्डलं भरमणमागेः, तदेव विम्ब- 
मण्डलम्‌, श्रथ वा लघुस्वरूपं विमण्डलमिः्युच्यते । 

विमण्डलसम्बन्धि यद्वक्रं अर्थात्‌ प्रतिमाबोधङ़युक्त्या ग्रहगोलीय- 
विमण्डलस्य भगो त्रिज्यागोज्ते वा॒परिणामनेन यद्वक्रम्त्पद्यते तदेव वक्र 
विमण्डलवक्रमित्युच्यते | 

अत्र च परिणामने स्वस्पान्तरात्‌ भूपृष्ठभकेन्द्रयोरभेदात्‌ भूकेनद्रं एख्य- 

# स, ~ (4 ९ 
स्थानं मतम्‌ । यथा प्राचोनेभास्करादिभिः भगोले शरादिज्ञानाथं विमणएडल- 
बन्धनावसरे भूकेनद्रादेव सर्वा व्यवस्थाः गृहीताः । श्रथात्‌ भूकेनद्रमेव 
परिणामनस्य युख्यस्थानं तेः स्वी़तम्‌ । 

ध्रतोऽधुना भुकेनद्रतः ग्रहगोलीयविमण्डलाधारद्ची निमीयते । तस्याः 
न्याः करणा यत्र यत्र भगोेऽ्थ वा दगृगोलेऽथ वा त्रिज्यागोले लगयुस्तत्र तत्र 

॥ स, 

य श्राकार उत्पद्यते तदेव विभण्डलयक्रम्‌। तस्य प्रथमं विस्तारस्य द्यस्य च 
विचारः क्रियते । 
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शत्र घच्यां प्रथमं स्थिरत्रिुजस्य निणेयः क्रियते । ग्रहगोलीयोच- 
देशात्‌ विमण्डलोपरि लम्बडृत्तं क्रियतां, तद्बृत्तयुभयदिशि यत्र॒ विमण्डले 
लगेत्‌ तद्‌ बिन्दुदयगतं भूकेन्द्रतः करंदयं गृह्यताम्‌ । तथा च उभयबिन्दुगतो 
विमण्डलस्य व्यासरंखा । एताभिलिघुभी रखाभिर्जायमानमत्र पिषमद्च्याः 
स्थिरत्रिथजं भवेत्‌ । 

त्र वरिमण्डलस्य भूकेन्द्रेकेन्द्राभावात्‌ विषमेव घ ची भवेत्‌ स्थिरत्रिथूज- 
लक्षणं यदाधारब्त्तधरातले लम्बरूपं, श्रथ च श्राधारबृत्तय्यासाधारं मवत्‌, 
तथा च च्या श्हत्तमलघुतमकर्णौं तत्रेव त्रियुजे भवेताम्‌ । शत्र यदिष्वृत्तम्‌ 
उच्चादविमण्डले लम्बरूपं तद्व तस्य धरातलस्य भूकेन्द्रऽपि सत्ताऽस्ति । 
श्रथ च विमण्डलस्य बिन्दुद्येऽपि च ततः प्राक्‌ त्रि्ुजं सवथा सरबत्मना विमण्ड- 
लोपरि लम्बरूपशृत्तधरातलेऽस्ति । परश्च एतदिष्टवृ्तधरातलं भिभण्डले 
लम्बरूपम्‌ । तत इदमपि त्रिभ्ुजधरातलं लम्बरूपम्‌ । अथ च उच्चात्‌ प्रथम. 
बिन्दोः विमण्ड लस्य सवेबिनद्रपे्या नैकव्यात्‌ तत्रत्यः परमदोधेकणेः श्च 
च द्ितीयबिन्दोः उच्चात्‌ परमद्रान्तरात्‌ परमारपकणं इति गौलीयरेखा 
गणितसरलरेखागणिताभ्यां सुस्पष्टम्‌ । ततः प्राक्‌ त्रिभुजं ॒विमण्डलधरातले 
लम्बरूपम्‌ । तत्रेव इवच्याः वृहत्तमलधुतमकणौ वर्तते । अथ चाधारदृत्तस्य 
विमण्डलस्य व्यासः तदीयाधारः । अरत इद त्रिभुजं स्थिर त्रिभुजम्‌ । 

अथ प्रथममेतत्‌ स्थिरत्रिश्नमधिङृत्य विचायते यदूभगोले परिणतं 
वक्र फिमपि प्रचलितवक्रमध्ये सन्निविष्टमस्ति न वा ! मन्यतां तावत्‌ भगो 
यद्वक्रं तदेकधरातलीयं किमपि । तदवस्थायां तदवक्रधरातलस्थिरत्रि भ्ज- 
धरातलयोगरंखयाऽथात्‌ मगोलीयस्थिरत्रियुजकणंदयान्तःपातिपृरेज्यया 
श्राधाररूपया य टभृकेन्द्रतः त्रिथजय॒त्प्ते भगोलाधार तत्‌ त्रि्जं स्संमतं 
सपं सपद्विबाहुकम्‌। यतः भूकेन्द्रादभगोलान्तं सवेत्रान्तरं त्रिज्यातुस्यमिति । 
ग्रथ च प्राक्‌ स्थिरत्निथुजं तु विषपत्रिथुजम्‌, तत्र कणंयोन्युनाधिकृतात्‌ । 
ग्रतः समदिबहुकत्रिये जविषमत्रिुजयोः कदाचिदपि कोणत्रयस्य साम्यं न 
भतरेत्‌ । श्रत्रेफः कोशणस्स्वेक एव शीषंगतः । भ्राधारलम्नावपि कोणौ भ्रननयो; 
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समविषमत्रि्चजयोः समत्वं न भजेते। ततः प्रतिभाबोधकयुक्तया वक्रस्य इृत्तत्व- 
कटपनाऽसम्भवा । 

ननु बृत्तादितरेषां दीधंशृत्तादीनां वक्राणां सम्भावनाया श्रपि निर्णयः 
क्रियते । अत्र घचीखेदनव्यवस्थया एकस्मिन्‌ पारव श्रसमानान्तरधरातलेन 
विद्यमाना विषमा छचो वृत्तव्यवस्थातः इतरस्थितौ दीव तस्य सम्भावनाऽस्ति। 
परश्च गोलणृष्ठोपरि एकधरातलीयं किमपि उृत्ततरवक्रं गोल्लोयरेखागणितयुक्तया 
("यदि गोलधनक्त्र" मित्यादिना न भवितुमर्हति । श्रतो दीर्धवृ्तस्य 
सुतरां खण्डनं जातम्‌ । श्रथ चातिपरवलयपरवलयादीनामप्येकधरातलीय- 
वक्राणामपि गोलपृष्ठोपरि न निवेशो भषेत्‌ । श्रथ वा ससीमगोलपृष्ठोपरि 
अरसीमवक्रस्या तिपरवलयपरवलयदयस्य निवशासंभवात्‌ । अतोऽत्र जिज्ञासो- 
दयति यदवश्यमेव किमपि विशिष्टं वक्रमनेकधरातलीयं भवेदेव । यच्छेदन- 
तत्रं कमपि गोलयृष्ठमागममिव्याप्नोति । 

तत्र विषमश्चीकतत्रं स्थिरत्रि युजधरातलेन समानभुभयपा्च विभज्यमानं 
वतंते। ततः प्रत्यक्तमेवानुमानेन वा संभाव्यते यद्‌ विषमघ्ल्याः समानः समानः 
श्रधभागः स्थिरत्रिुजादुभषदिशि भगोन्ञे परिणामनेन वक्रस्य स्थिरत्रि्ुज- 
धरातलादुभयदिशि समानं समानमेर भागं व्यनक्ति यस्य स्फुटीकरणमग्र 
गशितद्वारा वक्रीयसिद्धान्तबलेन भविष्यति । श्रधुना स्थिरत्रि्ुजीय- 
विमण्डलव्यासरखा भगोले परिणता यच्चापमभिनग्याप्नोति तच्चापमेव वक्र- 
स्येकापीयो व्यासो भेत्‌ । तत एव उमपदिशि वक्रं समानं दविर्विभक्तं 
भवेत्‌। यतः प्रा्तन विमण्डलीयन्यासरंखोयरि लम्बमानाः यावत्यः पूणंज्याः 
बिमण्डलथरातलगता भवेयुः ताभ्पः प्रत्येकपूर्णञ्यया उभयपार्धीयसमाभ्पां 
च कर्णाभ्यां यत्‌ यत्‌ समद्विषाहूत्रि्ुजं मेत्‌ सा च पूर्णज्या भगोले परिणता 
यद्यच्‌चापं व्याप्नोति तत्तचापषूरंज्या स्वस््रव्रिमण्डलीयपूर्णज्यया 
समानान्तरा भवेत्‌। भगोलेऽपि त्रिज्यातुरपकर्णयोः समस्वात्‌। सम द्विबाहुकत्वं 
बिमण्डलीयपृणेज्याधारेऽपि त्रियुजस्य समद्विवाहूकत्वम्‌ । ततो द्वयोः 
समानान्तरत्वात्‌ मध्यगतस्थिरत्रिभ्जीयधरातलोपरि द्वयोर्लम्बत्वाच भगोले 
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स्थिरत्रियुजोयाधाररेखोपरि भगोलीयपूणज्याया लम्बत्यात्‌ भगोलाधारेण 
पूरणज्य।ऽधिता लम्बरूपा च भवेत्‌। श्रतः स्थिरत्रिभजादुमयपार्धे चापमानमपि 
पूरं ञपाक्रान्तं समानं द्विविभक्तं भवेत्‌ । श्रतः स्थिरप्रि्ुजीयचापादुभयपार्श्े 
सवाणि चापानि लम्बरूपाणि समानं द्विरविभक्तानि जातानि । अतः स्थिर 
त्रिभुजीयवक्रचापं सवाणि लम्बचापानि समानं विभजते । श्रतः स्थिरः 
त्रिभुजीयचापं वक्रस्य मध्यगतं भवेत्‌, मध्यगतत्वात्‌। इदं चापं वक्रस्य कोऽपि 
व्यासो मवितुमहति । 


इदं चापं कदा महत्तमं भवेत्‌ ? श्रथात्‌ कस्य वक्रस्थेद्‌ चाप स्थिरत्रिथुज- 
धरातलगतं परमं भवेदिति । तत्र जिज्ञासायौ यदा स्थिर त्रि्ेजस्य मुकेन्द्रसलग्न- 
शीर्षकोणः परमाधिकः तदा तत्संमुखचापमपि स्थिरत्रिुजधरातलीथं परमं 
भवेत्‌ । परञ्च यदा श्रचीसत्ता भवेन्‌ तदा तु निधितमस्ति यत्‌ स्थिरत्रिथुजीय- 
शीषकोणः समकोशद्रयादस्पो भवेत्‌ । यदा व्रिमण्डलं उचदेरो गच्छेत्‌ तदा 
तु भृकेन्द्रऽपि विमण्डलधरातलपत्ता भवेत्‌ । तदा भूकेन्द्रतो विमण्डलाधारा 
मची नोत्पद्यते । श्रथ च स्थिरत्रिथुजशीषोणस्तत्र समकोणद्रयसमानः । ततः 
ूरोक्तचापमपि समकोणद्वय (१८००) समानं भवेत्‌ । वक्रमपि च्रत्र वृत्ताकार 
भवेत्‌ परमश्च वक्रमानं भवेत्‌। अत्रेव भस्करादिमतेन स्वीकृतं भगोले विमण्डर्लं 
वृत्ताकारं सम्यक्तां गच्छतीति दिक्‌ । 


रत्र पुनजिन्ञासोदयति यत्‌ क्र र्थिर्रिभजीयविमण्डलवक्रस्य व्यासः 
परमार्पो भवेत्‌ १ तत्स्थाननिणये बहूनि वस्तूनि तद्ध निर्शतव्यानि सन्ति 
यपां ज्ञानेऽपि एतद्रक्रीयकतिचन सिद्धान्ता उपयोच्यन्ते । ततः प्रथमं त एव 
सिद्धान्ताः सम्रुच्यन्ते । 


समत्र विमण्डलाधारा विषमा ची वतते । श्रतो विषमघच्याः कियन्तः 
सि द्रान्ता उच्यन्ते- 
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विषमद्चीमध्यस्थन्यासाधारं त्रिथुजचंत्रम्‌ ( १) 
द्र 


शत्र मन्यते प्रथमं स्थिरत्रिथजम्‌ । तत्र लघुतमः कणंः--अक । ब्हत्तम- 
कणः = श्रग । श्राधारबृत्तव्यासः = कग। वृ्तकेन्द्रम्‌ = के। कके = वृत्त- 
© 3 ¢ शीर्षत 
व्यासाद्धम्‌ । गके = बृत्तन्यासाद्धम्‌ । अके = वृत्तकेन्द्रगता रेखा शीषतः ! 
यध = व्यासोपरि लम्बः । 
श्रकघ त्रिथुजे अकˆ = फषः ¬+ अधः 
श्रगघ त्रिथुजे अग = गघः + रघ 
परश्च कध = केक - केष......... ( १) 


गघ = केग ~+ केष 
परश्च  केग = केक, उ्पासाधत्वात्‌ । 
ततः गघ = केक ~ केष. ........ (२) 


श्मतः कथः = ( केकं ~ केष ) 

वा = केक" ~ २ ><केक?<केष ~+ केष 

एवम्‌ गघ` = ( केक + केष ) 

= केक" +- २ केक >< केष + केषः 
रतः शरक = केक*-२ केक><केष + के ` + अघः 
एवम्‌ श्रग ` = केकः + २ केक ' >< केष + केषः + श्रवः 
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ध्रनयोर्योगः दिष्नधातस्य घनणंयोः समत्वान्नाो कृते 
शरक + गः = २ केकः + २ केषः +२ श्रवः 

= २ ( केकः + केष + अधः ) 

परश्च श्रघके' जात्य त्रिभुज केषः ¬+ श्रवः = श्रके 
श्रतः शकः + नगः २ ८ केक + अके ) 


( ^ वुत्त + ` ] 
वा = २ 1 ( क) ~ केन्द्रगतमध्यरेखाः ग 


| ^ वृत्त ५२ । ) 
श्रतः लक" + षकः - २ { ( क + के शीरषतमरेखाः ॥ 
श्रथात्र विषमघ््यां व्यासाधाराणि बहनि त्रिथुजानि सन्ति । सवंस्मिन्‌ 


त्रिश ची शीषेतो वृत्तमध्यगता रेखा एकेव सरवत्रिभुजनिष्ठा । अथ च वृत्त- 
ग्यासाधं स्त्र समानमेव । श्रतः सिद्धं यत्‌ सर्वस्मिन्‌ व्यासाधारत्रिभुजे 


( 
शुजद्रयवर्गयोगः = ( -- +-शीपषंमध्यरेखा । 
| 


समान एव भवेत्‌ । 

इत्येकः प्रथमः सिद्धान्तः । 

श्रथ द्वितीयः सिद्धान्तो विविच्यते- 

धुना विचायते यदेतेषु ग्यासत्रिथुजेषु अूजटयधातः श्रथ वा क्ं- 
दयघातः कस्य त्रिभुजस्य परमाल्पः कस्य महत्तमः भवेत्‌ १ एतस्य विचारः 
क्रियते । अत्र सर्वेषु व्यासाधारत्रिथजेषु एकं समद्विबाहुकं त्रिथुजं भवेत्‌ । 
यस्य व्यासः स्थिरव्रिश्जीयव्यासोपरि लम्बो भवेत्‌ । तदन्यासाधारत्रियुजे 
थजद्रयान्तरं परमास्पं अथात्‌ शून्य मितप्‌ । 

श्रथ च स्थिर ्रिभरूजीय श्ुजद्वयमत्र एको लघुतमः कणः, एकथ महत्तमः 
कणः । अरतोऽनयोरन्तरं परमाधिकं भवेत्‌ । 

नतः द्टस्थानीय भूजद्रयान्तरं स्थिरत्रि्जीय क णंद्यान्तरतो न्यूनं, अथ 
च समद्विबाहुककणेद्वयान्तरतोऽधिकं भवेत्‌ । 


विमण्डलवक्रविचारः > 

श्रथ स्थिरत्रिथ्ुजीयकणेद्रयस्य संकेतनाम^ल च । 
समद्धिबाहुत्रिुजकशेद्रयस्य नाम ^स, सर । 
इष्टस्थानीयकणंद्रयस्य नाम इ, इ१। 
मतः पू्॑युक्त्या 
त~ल ~~~ 
एतेषां वगाः-- 
कल -२ ^< >< ल~ -२१-८६९ > 
स + स -रेसन>"्<स१ = ° 
परञ्च पूव सिद्धान्तेन 
चः -{- लः ~~ = -1- ह्‌ १ सः -[- स 2 
स्वे समानाः | 
श्मतः समानकशेद्यवगेयोगस्य निष्काशनात्‌ पूं बिषमीकरणम्‌ । 
-२ >< ल न्ब > -२६९ >¬ इ९ > -रस >< स 
श्रतः पक्परिवतनेन 
२३ „< इ > २ नल ^< ब्रू 

पक्तपरितेने ^ = 
एवम्‌ नेव च 
२्स ~< स ¬> २डइ्‌ >< इ 
श्रतः सिद्धम्‌ 
स ^< स! > २३०८ ईइ१>२ ल~ 
वास >< स 7 इ ¬< इश ल~ 
एतेन सिद्धम्‌- यत्‌ स्थिरत्रिथजीयकरणंद्वयघातः सर्वेभ्यो व्यासाधारीय- 


त्रिूजकर्णद्रयधातेभ्यः प्रत्येकतः भ्ररपः सिद्धः। अथ च व्यासाधारसमदि- 
बाहुकत्रि यजस्य कर्णद्वयघातः सर्वेभ्यो घातेभ्यः प्रत्येकतः अ्रधिकः सिद्धः 


~ विमण्डलव क्रविचारः 
एति द्वितीयः सिद्धन्तः । 
श्रथ ततीयः सिद्धान्तो विविच्यते--कत्रम्‌ ( २ ) 
च्म 


^ | 


~>, 


ग्‌ न्यासः | 


अधुना विचायते एतेषु व्यासाधारत्रिजेषु कस्य त्रिभुजस्य शोषेकोणः 
परमाधिकः कस्य परमार्पो भवेदिति ? 

किमपि त्रिथजं व्यासाधारं गृहीत्वा षिच्यते । 

तत्र प्रथप्रकर्णः = क | दितीयकर्णः = क । आधारः = गध = 
दृत्तव्यासः । शीषंफोणः = शी । 

तत्र चिक्छोणमित्या 


कः+ क २८ कं >< क > कोज्या शी = गघः = व्यासः 


च्मत्र त्रि = १ 
वा प्तान्तरकरणेन 
कक - व्यासः 


क १ त्यास _करोज्याशं 
२२८क>८कः 9 


एत्र सवत्र त्रिजे कर्णघरयवर्गयोगः । तत्र व्यासवर्गो न्यूनः भाञे 
भवेत्‌ । हरश्च कणंद्रयधातः दिगुणितो भवेत्‌ । परञ्च भाग्यः सर्ब॑त्र समान 
मवेत्‌ । यतः क“ +क१* = वगंयोगः = सवंत्रिजे पूवंसिद्धान्तेन समानः । 
ज्यासवगंश्च समान एव । ततोऽन्तरतुरयो भाज्यः समान एव ) हरः कर्णघ््यधातः 


विमरण्डलवक्रविचारः & 


द्विगणितः। तत्र व्यास्ाधारीयसमद्विबाहुकव्रि्जीयकर्णधातः सर्वेभ्योऽधिकः। 
स्थिरत्रिथ्जीयकरं द्वयघातः सर्वेभ्योऽल्पः । भ्रतः एलरूपा शीर्षकोणकोटिज्या 
समद्धिवाहुफस्थले सर्वाद्या भवेत्‌ । श्रथ च स्थिरत्रि ्जीयशीषकोणकोटिज्या 
सर्वाधिका भवेत्‌ । श्रतो यद! शीषकोणः समकोणाल्यः प्रथमपदीयः तदा तु 
स्थिरत्रि्जीयशीरषेकोणः सर्वेभ्यः शीषंस्थानीयकोणेभ्यः प्रत्येकस्मादर्पो भवेत्‌| 
श्रथ च समद्विवाहूुकत्रि्जशं कोणः सर्वेभ्योऽधथिको भवेत्‌ । यदि च कोणः 
समकोणाधिकः तदा कोणकोरिज्या ऋणात्मिका, तदा कोणकोटिः समकोणे 
योज्यते तदा शर्षकोणः स्यात्‌ । तदवस्थायां स्थिरत्रिुजोयशंषेकोणः सर्वाधि कः। 
समद्धिवाहुकत्रि्जीयशौर्षकोणः सर्वाल्पः स्यात्‌ । श्रत्रेव दृतीयसमोकरणं यदि 
क +-क१ = व्यास तदा भाज्यः=° 

हरः द्विगुणकणेघातः 

तेन विभक्त एलम्‌ = ° = कोज्या शी 

सर्वेषु त्रिथजेषु तदा 

सवत्रियुजे शीपषेकोणः = 8० - ° 

= ६० 

समकोणसमानः 

तदवस्थायाः सव शणषिकोणाः समानाः भवन्ति अर्थात्‌ 8 ०° तुस्या भवेयुः । 

अधुना प्रहृते विमण्डलाधारविपमघ्रच्याः शोषेकोणः समकोणाधिकः, 
समकोणास्पः, समकोणतुस्यो वा स्यादिति विचायते | 

चत्रम्‌ ( ३ ) 


वि 
\/ । 





१० विमण्डलधक्रविचारः 


यंदवस्थायां बिमण्डलं उच्चस्थानात्‌ परमशरान्तरे भवेत्‌ तदवस्थायां 
निरणेष्यमाणः स्थिरत्रि्ुजीयकोणः परमारपो भवेत्‌ । सोऽपि कोणोऽत्र सम- 
कोणाधिक एव भवेत्‌ । यतः नीचासन्नेऽपि = नीभूर्धि९ कोणः परमभगोलीय- 
परमः शरः समकोणास्पः । स च यदा १८०ˆ-- श्रत्रोनीक्रियते तदारोषः ~ 
विशभूउ कोणः समकोणाधिकोऽव शिष्यते । तत्र यदा विभू कोणो योञ्यते 
तदा = विभूवि कोणः स्थिरत्रिश्चजीयशीषंकोणः सुतरां समकोणाधिकः । 
अयं च यदा समकोणाधिकस्तदा सवे समकोणाधिकाः। ततोऽप्यधिकः स्थिर- 
त्रिुजीयकोणो भवेत्‌ । 


(^~ € 
इति चतुथः सिद्धान्तः । 


पूवं सर्वेषु र्थिरत्रिश्ुजेषु उच्चस्थानोयविमण्डलाधारीयस्थिरत्रि ्जशीप- 
कोण. परमाधिकः पूवंसिद्धः । श्रधुना कः परमास्पस्तस्य विचारः क्रियते । 

शत्र यावन्ति स्थिरत्रियुजानि भवेयुः तेषु सर्वेपु कयोः स्थिर व्रि ुजीय- 
लघरुतमनृहत्तमकणयोरन्तरं परमाल्पं मवेत्‌ ? इति विचायते । इदं यदा उच- 
स्थानात्‌ विमण्डलं परमशरान्रे भवेत्‌ तदा विमण्डलीयोच्चकर्णः सवस्थानोय- 
विमण्डलीयोच्चकणेभ्यः प्रत्येकरमात्‌ श्रलपः । यतः उच्चात्‌ दरान्तरे वर्तते | 
श्मयमेव कर्णः स्थिरत्रि युजे स्त्र बृदत्तमकर्णः । श्रथ च नीचस्थलात्‌ अतर 
विमण्डलीयनोचकणः परमनीचफणात्‌ दूरे भवेत्‌ । तथा च अन्यत्रत्येभ्यः 
विमण्डलीयनीचकर्णेभ्यः प्रत्यकस्मात्‌ च्य विमण्डलीयनीचकणंः परमा धिकः। 
अयमेव कर्णः स्थिरत्रि युजे लप्रुतमकर्णः । शतः सवत्र्येभ्यः बृहत्तमन्घुनम- 
कणान्तरेभ्यः प्रतयेकस्मात्‌ श्चत्र बृहत्तमलघरुतमकणान्तरं परमाल्पं भवेत्‌ । 

अथात्रस्थलीयन्रूहत्तमकर्णलवृतमकणेयोर्नाम लघुसंकेतेन  वबृहत्तम- 
कणेः = घ | लघरुतमकणंः = ल 

अन्यस्थलीयन्रहत्तमकणंः = चर 

लघुतमकणंः = ल 

श्रतः पूव युक्तयान्तरम्‌ = बर-ल ~ बर; -लः 


विमण्डलवक्र विचारः ११ 

पक्तयोवगेः 

च"+ल - २>.बृ><ल = ब्रु +ल१* -२ बरृ१ >< ल 

परश्च सवासु विमण्डलाधारासु विषमासु सचीषु व्यासः स्थिरः। मध्यगता 
रेखा भूकेन्द्रग्रहगोलकेन्द्रयोरन्तरमिताऽन्त्यफलज्या स्थिरा । अतः पूव 
सिद्धान्तेन सवत्र बृहत्तमलघुतमकणयोर्वर्गयोगः समानः स्थिर एव श्रागच्छेत्‌। 
ततः बृ + लः = बृ +ल १ 
ततः समयोनांशेन 

-र२ल ~< च < -२ ल > बृ 

ग्रथ वा पक्तान्तरेण 

२ च्रृ१ ˆ< ल < रचत 

चा चब? >ल१ < > ल...... (५) 

३ ति पञ्चमः सिद्धान्तः । 

धुना विचाय॑ते कस्य स्थिरतरिश्ूजस्य कोणः शीर्पाख्यः परमारपो भवेत्‌? 

प्रथ चिकाणमित्या पूर्वोक्तित्रियुजयोरेव 


[त ल~ -+ब*-व्या- 
शोपकोणकोरिज्या ---- १) 
ति रसस्लप्रद 
* © न> = (~ ५“ + चु > ~ ट. 
पा शषेक्ोोणकोरिञ्या = - =. ज. (२ ) 
९ >्लः?ः > वुः 


श्रथ विमण्डलव्यासः एक एव । त्र सवत्र स्थिर त्रि शीषेकोणस्य 

समकोणाधिकात्‌ कोणकोटिन्या ऋणात्मिका । 

परमत्र समीकरणद्भये ८ १ ) ( २ ) परमशरान्तरस्थानीयकणेद्रयधातः 
परमाधिकः । ्रतस्तत्रत्यषफलं परमाल्पं शीपकोणकोटिज्यामानम्‌। अतः (१)- 
प्रथमसमीकरणस्थफलं परमारपम्‌। अतस्तत्रत्यशीपंकोणकोटिज्या परमात्मिका 
ऋणात्मिका च भवेत्‌ । तच्चापं यदा नवत्यां योज्यते तद्‌! तत्र शीषंकोणः 
सुतरां सिद्धः परमाल्पः। अत एव तत्रस्थलीयशोपकोणसंखः भगोलीय- 


पिमण्डलवक्रव्यासः परमासपः स्यात्‌। उचस्थले परमाधिको व्यासः स्यात्‌ । 
इति प्रष्ठः सिद्धान्तः । 


१२ विमण्डलवक्रविचारः 

श्रधुना बिचार्यते--यत्‌ विषमश्च्यां व्यासाधारं समदविवाहुकत्रिथजं वतते 
तस्य शीषोणो यो मवेत्‌ अथ च स्थिरत्रियुजोयशीषंकोणस्याधकरत्री रेखा 
यत्राधारे लगति तततः स्थिरत्रिभुजीयव्यासोपरि लम्बरूपिणी पृणज्या 
क्रियताम्‌ । तद्ग्रगामिनौ यौ कर्णीं स्तस्ताभ्यां तत्पूर्णज्यया च यत्‌ त्रिुज- 
रत्प्यते तस्य शीपंकोणएशर श्रथ च व्यासाधारसमद्विवाहत्रियजस्य यः शीपषं- 
कोणः अनयोः कोणयोमेध्ये कतरः कोणोऽधिको भवेत्‌? तस्य विचारः क्रियते। 

शत्र द्धं त्रिभुज समद्विवाहके । अथ च द्योरेवाधारौ स्थिरत्रि्ुजीय- 
व्यासोपरि लम्बरूपापिति प्रत्यक्तमेव । 


त्रम्‌ ( ४ ) 
शी 








४ ग ^ । 


क म 


26 


श्मधुना अशीक एकं स्थिरत्रि युजं गृहीतम्‌ । शरक = व्यासः । शोक = लघु 
तमकणेः। शीश्च ~ ब्रहत्तमकर्णः। शीम = शोर्भकोणाधकत्रीं रेखा । क = यन्द्र- 
बिन्दुः विमण्डलस्य । केषिन्दुतस्तु व्यासाधारसम द्रिबाहकत्रिूज प्रसिद्धमे- 
वास्ति । यस्य शी्षंकोणएः स्थिर त्रिजीयशीषकोणतोऽत्राल्प एव सिद्धः । 

द्रधुना मस्थत्ततः स्थिर त्रिूजीयव्यासोपरि लम्बरूपिणी पूणएज्या कृता 
सा विभण्डलपाद्यां स्थानद्रये यत्र लग्ना तदग्राधारौ ढो कर्णौ गदतो, 
एका च पूरणाज्या । इदमपि एक समद्विवाहुक त्रि ज जातम्‌ । श्ननयोः समदि- 
बाहुकत्रि्जयोः शौर्पकोणयोन्यनाधिकता विचायते । 


विमण्डलवक्रविचारः १३ 


शत्र करप्यते शीर्भकोणाधेम्‌ = श्र 
केशीम - कोणः = य 

श्रतः ८ केशीक = अर + य 
थच केशी = श्र - य 


रतः केशोक त्रिभुज कोणानुपातेन 


केक "ज्या ८ शोकके 
क क 
क ~ शीकरे 


पुनः केशीश्र ~ त्रियुजे 
< ज्या. 
अत्र स्वस्पस्वरूपे ^ शीश्रके = श्र 
= ८ शीक्के = क 
८ केशीक = अ १ + य्‌ 
^ केशीश्च = १ - य 


ग्रके = केक = र 


रतः पूव्रसमीकरणयोघातः 


र) >< ज्याश्र>< ज्याक 
र 


द यि क्र 
ज्या अ! ~य)><ज्या(य१ -य) शौक 


अथात्रत्यसमद्विबाहुकप्रि्जे शीकेरेखा मध्यगता वतते । सा च सम 
द्विबाहुक त्रियजीयाधारे व्यासे केबिन्दौ लम्बरूपाऽस्ति रेखागणितयुक्तया । 
परतोऽस्य समद्विषाहकत्रियुजस्य शीर्पकोशमपि अर्धयति शीके रेखा ! 
अत्राधारव्यासाग्रं क्रमेण ग्र, ग्र । समानकर्णो क्रमेण शीग्र, शीग्रर, 
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केग्र = केर = न्यास 
२ 
यथा व्यासाधारसमद्विबाहुक त्रिथुजम्‌ । कतरम्‌ (५ ) 
शो 
ग्र के श्र 
परश्च शीकेग्र - त्रि जं जात्यम्‌ । अतः शीर्णकोणार्थस्पशेरेखावगंः 
केग्र >< १ 
----=->-- आ तरि च 
शीङ । 
परश्च केग्र = ~ 
र 
^ ह 
प्रतः शीर्णकोणार्धस्यः = ( लि 
शीके ` 


शकेः, इत्यस्योत्थापनात्‌ 


व्या ) । 
शीर्ण को स्य" ~~ ^. 
र ><ज्याश्र><ज्याक 
ज्या (र + य)><ज्या(अ्१ -य) 


वा = ज्या (१ ¬ य)><ज्या (अर - य) ( १ ) 
ज्या श्न > ज्याक्‌ । 
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श्रथ चतुथक्तेतरे शीमकत्रिथजे 

शीम = -मक ^ ज्याक 
ज्या ८ मशीक 

एवम्‌ चतुथेक्तत्रे अशीम त्रिथजे 

श्म><ज्याच्र 

ज्या ८ मशीभश्र 

द्मननयोः समीकरशयोघातः 


° ~ मक~-त्म><ज्याक~ज्याच्र 
ज्या ८ मशीक >< ज्या < मशी 


शीम = 


शीम 





परश्च ८ मशक = ८मशीश्च अः 


= र्धकोणः शीर्षकोणस्य 


प्रतः 
‡ = मक <म्‌ ><ञ्याक >< ज्याय (२) 
शोम + ~ । 
सत्रम्‌ ( ६ ) 
शोम 


पू म पू? 
मयिन्दुगतस्थिरत्रि ्जीयव्यासोपरि लम्बपणंज्याधारत्रि्जं पवष 
द्र्टग्यम्‌ । एतत्पूणज्याग्रम्‌ = क्रमेण पू, पू, श्रस्यारधेम्‌ = मप्‌ = मपू 
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एतत्पू शज्याधारसमद्िवाहत्रि्ुजस्य शीर्भकोशाधंक्री रेखा = रेखा- 
गणितयुक्तया = शीमरेखा । यतः इयं पूणज्या मबिन्दुतः स्थिरत्रि्ुजीय- 
ग्यासोपरिलम्बरूपा अतः श्रधिता । तदा शीमरेखा पूणेज्याधेबिन्दुगाऽपि 
सिद्धा लम्बरूपाऽपि । 

अतः शोमपूजात्यत्रिथजे 

एतत्‌ शीर्भकोणा्धस्पशंरेखावगः 

= मपू >< ९ 
णोमः 

श्रथ च (२) द्वितोयसरमीकरणे 

मक ८ श्म = व्यासखण्डघातः 

पृणज्याधवगंसमानः = मप्‌ = मपृ९" 


~ श्रत्रत्रि=१ (२) 


्ननेन (२) द्ितीयसमीकरणेन (३) तृतीयसमीकरणमिहसुत्थाप्यते । 
8 (~ ८ = ते [धि इ (ल ष 
तदा पृशेज्याधारत्रिथजस्य शीर्पकोणार्थस्पशरेखावर्गः अग्र द्रष्टव्यम्‌ । 


१/ 


पू,्ा, शी.कोस्प = _1{ 
र्‌ १ 11 
भ्या 
ज्याः; >< मप्‌ 
मक >< रम >< ज्याक > ज्याग्र 
परश्च मक >श्रम = मप्‌ 
^ ज्याः ऋ? ~ ॥ 
ततः प्‌, आ.स.द्वि.शा.कोस्प = अ व 
२ मप्‌ ` ><ज्याच्र >< ज्याक 
ज्या. 
स्यात्न पर ज्याक (४) 
(क [क ट ¢ स्परे £ 
श्रथ च व्यासाधारीयसमदिबाहुत्रियजशोषकोणाधस्पशंरेखावगः 
= प्रथमसमोकरणस्थः | 
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ग्रतः = ज्या (श्रः +य)” ज्या (श्रः -य) (१) 
ज्याश्र -. ज्याक 
¢ ~ श ८ ¢ 
ग्रथ पूणेज्याधारसमद्विबाहकत्रि्ूजशी्षकोणाधंस्पशरेखावगः 
2 
= ---५-*-. (४) 
ज्या >< ज्याक्‌ 


नयोः प्रथमचतुथयोः ( १)८४) समीकरणस्य स्पशरेखावगंयोः न्युना- 
धिकताथविपमीकरणं लिख्यते । 
ज्या अ ~ _ ज्या? 1 य) >< ज्याञ्च -य) 


| १ क 3 


ज्याक > ज्याञ्च ज्याश्च >< ज्याक 
समहरयोनाशात्‌ 
ज्या-अ१ > < ज्या(ख१ + य) >< ज्याय १ - य) 
थ त्रिकोणमित्या 
ज्या + य) = ज्याश्न >< कोज्याय + ज्याय ><कोञ्याश्म 
ज्या(अ् १ - य) = ज्याश्१ > कोञ्याय - कोज्याञ् >< ज्याय 
द्रनयोर्घातः योगान्तरघातः वगान्तरसमान इति 
ततः ज्या +य) > ज्या -य,) 
= ज्या'अ१ > कोज्याव्य - ज्याय > कोञ्या*अः 
परश्च कोञ्या्य = १ - ज्याय 
कोज्याञ् = १ - ज्याः 
ग्रतः उत्थापनेन 
ज्या (अय) >< न्या (अ - य) 
= ज्याअ१८(१ - ज्याय) - ज्याध्य८(१ - ज्या^अश१) 
= अ्याअ१ -ज्याअ१ >+ज्याय-( ज्याश्य-ज्याय>ज्या-अ१) 
= ज्या" -ज्याञ् > ज्याय-ज्या'य~+ज्या्र१ > ज्याध्य 
= ज्याअ१ - ज्याय 
श्रत उत्थापनेन पूर्वोक्त विषमीकरणम्‌ । 
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ज्या-अर > < ज्या - ज्याय 

अधुना प्रत्यक्षमेव बामपक्तः दक्तिणपक्ततोऽधिकः विदोपस्फुटोकरणेन 
समनाशेन पक्तपरिवतंनेन च 

ञ्या-य> < ° 

प्रतः ज्याय > ° सिद्धम्‌ 

रत्र बामपरकतस्थपदाथः स्थिरत्रिञ्जीयशीपेकोणाधकर्तरी रेखा मूलस्थ- 
पृणञ्याधारत्रिथजस्य समद्विबादुकशीर्षकोणार्भस्पशंरेखावर्गः आसीत्‌ । ततो 
मूलग्रदणात्‌ स्पशेरेखातश्चापकरणाच पूरशञ्याधारीयसमदिबाहक त्रि ुज- 
शीषेकोणाधेम्‌ व्यासाधारीयसमद्विवाहुत्रि्जस्य शीर्षकोणार्थादधिकम्‌ । 
द्वियुणेन पृणेज्याधारीयशीषषकोणः व्यासाधारीयसमद्वियुजशीरषकोशतोऽधिकः 
सिद्धः | 

रय षष्ठः सिद्धान्तः समाप्रः। 

अयं पूर्वोक्तव॒तीयसिद्धान्तेन ( ३) तथा च विमण्डलाधारे विपमघ्रच्यां 
शीषकोणस्य समकोणाधिकात्‌ व्यासाधारीयसमद्विवाहुकत्रिुजशीर्षकोणतः 
स्थिरत्रिुजीयशीषंकोणः श्धिकः सिद्धः। अथ च अनेन (६) पष्ट 
सिद्धान्तन व्यासाधारसपद्विभुजत्रिभ्जशोषं कोणतः शीपंकोणार्धस्थानोय- 
पृणेञ्याधारसमद्विवाहुत्रि ्जशीर्षकोणोऽप्यधिकः । तदा स्थिर्रि ुजीयशीष- 
कोणतः पृणज्याधारीयसमद्विवाहुत्रिथुजशोषंकोणः न्यूनोऽधिकः समो वा 
भवेदेतस्य निर्णयोऽपे्यते । तदग्रं वक्रस्य लघुव्यास व्हद्व्यासयोर्निर्णयो 
भवेत्‌ । 

अथ पूर्वोक्त चतुथं (४ ) सिद्धान्तेन पज्याधारसमद्विवाहृत्रि्ुजशीरष- 
कोणाधेस्पशरेखावगः 

ज्याय १ 

व्याक > व्याक 
मथ च स्थिरत्रि्जस्य शीर्भकोणा्धम्‌ = श्र 
अतोऽस्य त्रियुजस्य शोरभकोणार्धस्पशरेखावर्भः-- 
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ज्यायः 
कोञ्या-अ 





(- 
{अत्र सवेत्र त्रि = १ 


रथ पुनरत्र विषमीकरणं क्रियते- 
ञ्याञ्र१ - _ ज्याः 
ञ्याक ८ ञ्याञ्र कोज्या "अ 
समभजनेन समगुणनेन च कोञ्या"अ९ ¬ < ज्याक~<उ्याञ्...... (अर) 
अत्र शोर्णकोणाधेम्‌ = यः 
प्रतः स्थिरत्रिभ्ूजशीषकोणाधंज्या = उया्म 
अथ स्थिरत्रिथजीयशीषंकोणाधंकोञ्या = कोज्याञ्चः 
अतः एतत्कोणाधेस्पशंरेखावगः 





ञ्याञ्रः 
कोञ्याः"अश 
सत्रम्‌ (७ ) 
शी 
68 4 
^ 
< म क 


प्रधना भङ्कयन्तरेण 

स्थिरप्रि्चजशीषकोणः = १८० - (अर +क) 

ञ्रतः शीषकोणः + तअ +- क = १८० 

अतः शीषेकोशः = १८० - (अक) 
षं 

परश्च शीषेकोणः = २ अश 


० 
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द्रत २ अ१ = १८० -(श् + क) 


म 
+ 
प्रत्‌ ^ क्‌ = € ० ~ अश ~ कोटिशः 


द्मत्र स्थिरत्रि्जस्याधारकोणद्वयस्य योगाधम्‌ 
ष ५५ = कोशम 
करप्यतेऽन्तराधेम्‌ =- र 
अतः संक्रमणेन प्रत्येककोणद्धयम्‌ क -- कोय ¬ र। 
श्र == कोय -र। 
ज्याश्र >< ज्याक = ग्या (कोश्न१ + र) >< न्या ( कोञ्च९ -र) 
प्रथमम्‌ | 
ज्याफ = ज्या ( कोश्र१ +र) 
= उयाकोश्म १ >< कोज्यार + अ्यार >< कोञ्याको्श 

परमत्र ञ्याकोश्म१ = कोच्याग्र 

कोञ्याक्रोश्१ = ज्याश्रष 
रतः ज्याक = कोञ्याश्र१ >< कोञ्यार + ज्यार >< ज्याग्र१ (१) 
एवमत्र ज्याश्र = ज्याकोश् १ >< कोज्यार - ज्यार >< कोज्याकोश्चः 
वा, = कोज्याश्र१ >< कोञ्यार - ज्यार > ज्या्न१ (२) 
रतः 
ञ्याक >< ज्यान = ( कोल्याश्र१ >< कोज्यार + ज्यार + ज्याञ्च ) 

>< (कोल्याश्१ >< कोञ्यार - उ्यार > उ्याश्न१ ) 

योगान्तरघातो वगान्तरसमानस्ततः 
= कोर्याःअ१ >< कोज्या'र - उय1?र >< यान्न 
= कोज्याश्य१ ( १ -ज्याःर )-ज्याःर (१ - कोज्या!) 


विमण्डलवक्रबिचारः २१ 

= कोञ्याःत्र१ -कोज्याशश्र१><ज्यार - (ज्याःर - उ्यार >< कोज्या “श्र १) 

= कोञ्या"अ१- कोज्याशश्र१-<ज्याःर - ज्यार+ ज्याःर><कोज्याःभप 

समथोनाशात्‌ 

ज्याक > ज्याश्च = कोज्या? - नज्या.र (३) 

भथ पूर्वोक्त विषमीकरणम्‌ 

कोज्या > < ज्याप्र >< ज्याक ( छ) 

( २ ) एतस्योत्थापनेन विषमीकरणे 

कोज्याःश्र१ > < कोज्या"्१ ~ ज्यार 

समशोधनेन 

० -- < ~ ज्या “र्‌ 

समयोजनेन 

ज्यार >< ° 

रतः ज्याःर > ° 

त्र प्रत्यक्षमेव वामपक्तोऽधिको दक्तिशपक्षतः परमत्र वामप पृणेज्या- 
धारत्रि्जशीर्षकोणार्धस्पशरेखावं रासीत्‌ । द ्तिणपक्षस्थितस्थिरत्रि्जशीष- 


१ € [७ 
कोणाधेस्पशेरेखावगं आसीत्‌ । 
अयमेव सप्तमः सिद्धान्तः । 


1 ® (= ।& ९ ¢ 
ग्रतोऽत्र पूरणज्याधारसमद्विगाहुकत्रि भुजस्य शीषकोणाधेस्पशरेखावर्गो- 
ऽधिकः सिद्धः स्थिरत्रिभुजीयशीर्भकोणाधंस्पशेरेखावर्गात्‌ । 
मूलात्‌ पृञ्याशौकोस्प > स्थिरत्रिशु.शी.कोस्परे 
२ २ 
€ =. 08 
स्पशरेखाखण्डेशधापकर णन 
पश्मा-स.द्वि.शीको > स्थिरत्रिशोको 
२ २ 
द्विगुणेन सुतराम्‌ ¦ 
रतः पूरंज्याधारसमद्वि यूजशीर्भकोणः स्थिरत्रिभ्जीयशीर्भकोणाद- 
धिकः सिद्धः | 
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श्रतो भगोले एतत्कोणद्धयसंगुखचापेऽपि पूर्वोक्तदिशेव न्यूनाधिक स्तः। 
भर्थात्‌ पूर्णज्याधारसम द्वि्ूजशीर्भलग्नकोणसंगुखचापं स्थिरत्रिश्चजीयशीर्- 
कोणसंगुखचापात्‌ भगोलेऽधिके स्यात्‌ । 

परमिदं पूर्णज्याधारचापं स्थिरग्रिथुजीयचापाधबिन्दुगतं भवेत्‌ । यतः इयं 
पूणजया तु स्थिरप्रि ्चजोयशीर्भकोणस्याधंकत्र रेखा मूलगता। परमियं कोणा- 
धकर््री रेखा यत्र भगोलते लगेत्‌ तत्रावश्यमेवेयं रेखा स्थिरत्रियजीयशीर्णकोण- 
संयुखचापम्येत्‌ । श्र्थात्‌ स्थिरत्रि जीय चापस्याधेिन्दौ गच्छेत्‌ । परमियं 
रेखा पूशेज्याधे बिन्दुगता पूर्णज्यात्रिश्चुजधरातलस्थिर त्रि भूजधरातलयोगरेखा। 
तथा च पूर्णज्याधारमप्यधेयति स्थिरत्रि्जादुभयतः। ततोऽवश्यमेवेयमेष 
रेखा पृणञ्यासंयुखभगोलीयचापमप्यंयेत्‌ । श्रत एवेवमेव रेखा यत्र भगोले 
लगेत्‌ तत्रेव पृणंज्याधारत्रिञूजशीर्भकोशसंघखभगोलीयचापं स्थिरत्रि जीय- 
शीर्पगतफोणसंुखचापेन परस्परमधितं भवेत्‌। द्रं एव चपि तत्रेवाधिते संलग्ने 
च भवेताम्‌ । 

एते च चापे परस्परं लम्बरूपे भवेतामित्यस्यापि निणेयः क्रियते । 

प्रथमं स्थिरत्रिथुजगता या व्याधारवरत्त लम्बरेखा भवेत्‌ तन्मूलात्‌ 
स्थिरत्रिभ्जीपञयासरेखोपरि लम्बरूपा श्राधारबृत्तधरातलगता रेखा पू णेग्या 
क्रियते । सा पृणंज्या स्थिरत्रिुजीयव्यासरेखा तद्धरातललम्बरेखा योग- 
बिन्दौ लम्बरूप। । ततः स्थिर त्रि जराते सा पृणंज्या लम्बरूपा जाता । 

एतस्या पृशंञ्यायाः एव॒ समानान्तरा स्थिरत्रि्जीयशीर्भकोणाधकर्नी 
रेखा मूलगता पृणंज्था । यस्थाः संमुखं प्क्तिचापं वतेते । श्रत एवेयमपि 
कोण। धर्त्री रेख! मूलगता पृंञ्या स्थरत्रि ्जधरातलोपरि लम्बरूपा भवेत्‌। 
परमेतस्या एव पृशंभ्याया; समानान्तरा भगोललेऽपि उक्त वापपूेज्या भवेत्‌ । 
यतः इदं समदियाहफत्रि शजं ग्रहगोलीय विमण्डलीय पूज्याधारम्‌ । एतस्थ 
त्रिभुजस्य यत्र समानौ कर्णो लगेताम्‌ भगोले तत्रेवेतत्कणेद्धयव्याप्तं चापं 
पर्बोक्तम्‌ । यत्र तौ भगोले लगेताम्‌ ततः त्रि्जशभ॑मूकेन्द्रं यावत्‌ प्रत्येक 
युजद्वष त्रिज्यातुद्यम्‌ । 


बिमण्डलवक्रविचारः २३ 
ततस्त्िज्याग्रगतभगोलीयपृशंभ्या प्रहमोलीयपृणज्यायाः पूर्वोक्ताया 
समानान्तरा भवेत्‌ । समानान्तरत्वात्‌ इयमपि भगोलीयपृणेज्या स्थिरत्रिधज- 
धरातन्ते लम्बरूपा सिद्धा । अरत एव “या रेखा भूतज्ने लम्बः” इत्यादिना तद्धरा- 
तलमपि स्थिरत्रि्चजधरातले लम्बरूपम्‌ । श्रतः भगोले पृणंज्याधारचापमपि 
स्थिरत्रि युजीयचापोपरि लम्बरूपं भवेत्‌ । 


अतः पु्ोक्तं द्वं चापे परस्परमर्धिते तथा च लम्बरूपे रपि भवेताम्‌ । 
एतेन एते द्वे चापे एव॒ एकं लघुव्यासः द्वितीयश्च बृहद्व्यास; वक्रस्य 
भवेताम्‌ । परमत्र निर्णयो जातः स्थिरत्रि्ुजीयचापमल्पम्‌ पृणंउयाधार- 
ञ्यापमधिकम्‌ । ततः स्थिरत्रि्जीयचापम्‌ = लघुव्यासः। पृणंञ्याधार- 
चापम्‌ = बृदद्न्यासः । 
छत्रम्‌ (८ ) 
शी 


| १९ 
| ख म्‌ ग्‌ ते 


श्रथात्र अशीक स्थिरत्रिथुजं, शीम = शीर्णकोणाधकर््री रेखा । 


रथ च शीखशीगरखे मध्यगतरखया प्रत्येकं समानकोणं य 
तैरयम्ुभयदिशि उत्पादयन्तो वतते । तथा सति स्थिरत्रि्ुजीयश्यासस्य ख- 
गबिन्दुभ्यां ये व्यासोपरि परणंज्ये भवेताम्‌ तत्राधारं ये समद्विवादुकत्रि्जे 
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भवेताम्‌ तयोः शीर्पकोणौ समानौ मवेताम्‌ । तद्भिषुखे चपि वक्रपाल्यां 
स्थानदये संलग्ने समाने भवेताम्‌ । श्रथ च स्थिरत्रि्ूजधरातलगतलयघु- 
व्यासोपरि लम्बरूपे भवेताम्‌ । 

एतत्य विचारः क्रियते । 

्रथेष्टरखा शीखशीमरखाभ्यां जायमानः = य । तथेव शीगशीम- 
रखाभ्यां जायमानकोणोऽपि = य९ कोणद्र यं समानम्‌ । 

ततः अरशीखत्रिजे 

श्रख -< ज्याश् 


= ------ = शाख (१ 
ज्या (श्र - य) (१) 

एवमेव शीखकत्रिभजे 

खक > ज्याक्‌ २ 

= =. वात २ 

ज्या (यअ) ५२, 


( १ ) (२ ) नयोः = समीकरणयोघातः 


_ श्रख ~< कख > ज्याञ्म -< उपाक 


खः त 
४ ज्या(अ? - य) >ज्या(श्? +य) 
परश्च रख > कख = ख बिन्दुगतपुर्णञ्याधेव गंसमानः रेखागणितेन । 


५ प्‌ 
श्रतरत्य पृणेञ्याधमानम्‌ = -> 
| २ 


( २) ८ ज्याञ्र > व्याक 
२ 


ज्या (अ! -य) > ज्या (च! + य) ~ शीख 
एवमेवान्यदिशि एतत्‌कोण (य ) समानकोण (य९ `करत्री रेखा शीग- 
रेखा । ततस्तत्रत्य ( ग ) बिन्दृगतपुरणज्याधेबलेन शोगः 


शतः 


पू? 
~ > ज्याग् > ज्याक् 
२९ 


ज्या (१ -य) > न्या(अ१ + य 


विमण्डलवक्र विचारैः २५ 
श्रथ ( ग )बिन्दुगतपृणज्या स्वरविशिष्टा गद्यते = पूर । रतः पृवे- 
प्‌ 
स्वरूपे त भवति । 


ग्रथाधुना प्रथमपृशैज्याधारे समद्धिाहुकत्रि्ुजे तस्य शीषंकोणाधस्पश- 
रेखावर्गः आनीयते । 


प्रथमपरणंज्याधारशीकोस्प 





ध्मत्रापिभ्रि = १ 
यत्र॒ शीख' उत्थापनेनं 


प 2 
( -- )} "< ज्या(अ१ ~ य) 7<ज्या(्र१ +य) 


पू.द्या.त्रिशीकोस्प 
( ) >< ज्याञ्र >‹ ज्याक 
2 _ ज्या(अ१ - य) > स्याम ~+ य) 
पृद्या, न 
पृ्या (3 ~ (२) 


एवमेव गबिन्दुस्थपूशेज्याधारत्रिभुजशीर्भकोशा्स्पशेरखावगंः 


श्रा, 0 (कि 1 ~ 
पू९ श्य > | ततनः { त्रि = १, 


परञ्च 


2 


५. >. ज्याश्च >< ज्या 

% => ~ प्र कक्कालः 
शीग॒ = उयाल्मः - चः ;च्लन्वाल्मः ~ चर) 
श्रत उत्थापनेन 
स्वरविशिष्ट पूर आा.समद्विभुजशीर्षणकोणाधस्पशंवर्ग 
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(६ ) | 
२ 
ध ~> 
र (र) =< उयाश्म > व्याक 


ज्या(्९ + य९ )><ञ्या(अ१ ~ य१ ) 








ञ्या( ॥: +य श ) >< ञया १ ~ यर ) (४) 


११ आ-शीकोस्पः = द्ध - 
न स अ -< ज्याक 


८. 


तृतोयचतुथंयोः (३) (४) अनयोः समीकरणयोः सर्वे पदार्थाः समानाः । 
केवलं य, य९ अननयोर्भदो दश्यते । परश्च पूव नियमेन सिद्धान्तनियमेन च य= 
य९ तः इमौ स्पशेवगौँ समानौ स्तः । मूलग्रदणेन स्पशरेखे भ्रपि समाने 
भवेताम्‌ । चापुग्रहणेन पूर्णाज्यादयस्याधारसमद्धिशुजत्रि्जयोः शीषकोणार्थ 
समने जाते । तद्विगुणनेन तयोखिथ्ुजयोः शीपंकोणावपि समानौ जातौ ! 
एतत्पुर्णज्याद्वयस्याधारत्रि्चजद्धयस्य फणंदयं त्रिज्यागोलेऽपि लभेत्‌ । तदा 
क्रान्तभगोले चापद्भयं वक्रीयपूर्णचापद्भयमपि समानशीषकोणद्रयस्य संुलत्वात्‌ 
समानम्‌ । थ च पृणंज्यादरयं पुवयुक्तयेव रिथरत्रिश्चजधरातले लम्बरूपम्‌ । 
एतयोरेव पूणंऽययोः प्रव्येकत्रिभजे भगोलीये शपि पूर्वोक्तवक्रीयचापद्गयस्य 
पुरज्येभूकेनद्रूपशीपस्थानात्‌ त्रिज्याग्र स्थितत्वात्‌ समानान्तरे भवेताम्‌। तत 
मे अपि भगोलीयपूणंञये स्थिरत्रिभ्ूजधरातल्ते लम्बरूपे । ततः या रेखा भूतले 
म्ब्तदूगता ये धरातल। " इत्यादिना पुशंज्याद्रयचापमवदृत्ते रथ वा ते चपे 
पि स्थिरत्रिभूजधरतलीयचापरूपलवुव्यासोपरि लम्बस्पे सिद्धं । श्रथ च 
शोीर्षकोशार्धगत-मशीरेखया समानकोखद्रमं ( य, य९ ) कर्यो (शीख, शीम ) 
रेखे अपि तुरयचापदय (य, य) तुस्यान्तरते भगोज्ञे मध्यस्थानतः लगेताम्‌। 


द्यचव्चाष्टमः सिद्धान्तः सम्पन्नः (८) 


इतः परं वक्रस्य स्वरूपं प्रदर्श्यते । अनुमनेनेदं वक्रं कूरमपृष्ठाङरति 
सिद्धयति । अथ चनेकधरातलीयं गौ लिकदी्ंदृत्तमिवेति । 


पिभण्डलवक्र विचारः २७ 


ूर्मपृष्ठाङृति श्रथ षा गौलिकदीर्षवृततं वक्रमिदं षक्तुं शक्यते-- 
तत्रम ( 8 ) 





शृ 
श्रथ पर्थोक्तसिद्रान्तजालेः वरिमणडलवक्रस्यावयवाः स्फुटीक्रियन्ते-- 
श्रथ स्थिरग्रियूजशीपेकोणसं गुखचापं भगोज्ते वक्रस्य लघुष्यासः सिद्धः । 
तस्मात्‌ चापात्‌ उभयदिशि वक्रस्य समानं खण्डद्रयं जातम्‌ । यतः तल्लघु 
व्यासोपरि प्रत्येकस्थिरत्रि्ेजीयव्यासोपरि लम्बरूपपृरशोञ्यासंखखचापं भगोले 
लम्बरूपं सिद्धम्‌ । अथ चाधितमपि लयुव्यासेन एतेन निशित यत्‌ अवश्य 
मेवनिन व्यासेन वक्रमधितम्‌ । धतः श्यं व्यासः वक्रमध्यगतेश । 
श्रथ च स्थिरत्रि यजस्य शौपेकोणार्थकर््रीरिखा स्थिरत्रि्ुजव्यासे यत्र लग्ना 
सेव च रेखा भगोले यत्र लगति स एव संवुव्यासस्य मध्यस्थविन्दुः = म । 
यतोऽधंकोणसंयुखं चापदं प्रत्ये ६ समानं समानम्‌- लु व्यासाथेम्‌ = मकं 
=मश्च। यतोऽत्र मया स्थिरत्रिुजीयकणाभ्यां माक्रान्तं चापं लघुष्यासरूषम्‌= 
य़ वक्रं वतते । एतन्मध्यस्थबिन्दुत एव लम्बरूपं यचापम्‌ पंस द्वान्तेनं 
सिद्धं तदेव चापमधःस्थानीयपूर्णञ्यासंगुखं भगोल्ते शगसंज्ञकं वक्र 
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घतेते। शगचायमपि पू्वसिद्धान्तेन भ्रकचापोपरि लम्बरूपं सिद्धम्‌ । अथात्र 
तत एव (म `बिन्दुतः पृणज्यासंुखचापमर्धितमप्यस्ति अर्थात्‌ ततो (म )- 
मिन्दुतः मश, मगचपं बृदद्ञ्य स द्रंसमनप्‌, यथा मश = मग । भथ 
स्थिरत्रिथूजीयशीषंफोणा्थगतरेखातः उभयपार्श्वे य, य९ तुरयान्तरितं यत्र 
भगोलं शीख, शीग-रेखाद्यं लग्नं तद्धिन्दुद्धयमवश्यमेव कोणार्थगतरेखास्थ- 
( म )बिन्दुतः तुटयान्तरं भवेत्‌ । तदेव वक्र य, य१ चापद्धयमस्ति। भतो 
भगोले लय्रुव्यासस्य ( म )षिन्दुतः उभयदिशि चाषखण्दं (य, य) 
संज्ञकद्रयं समानम्‌ । तत्रेव तचचापद्रयाग्रगतपूणंज्याधाग्चापद्वयमपि गव 
सिद्धान्तेन क्रमेण समानम्‌ । अर्थात्‌ यम = पफ एतद्रयमपि पृवंसिद्धान्तेनेवं 
लघुन्याससंज्ञकच पेनाधितं तथा च लबरुभ्यासोपरि लम्बरूपं सिद्धम्‌ । एतेने- 
दमपि सिद्ध यत्‌ (म)बिन्दुस्थानतः यदूयत्‌ पर्णाञ्यासंयुखचापद्भयं तुरयान्तरितं 
तत्समानद्धयं दयं भवेत्‌ । एतेनेदमपि निश्चीयते यत्‌ एतस्य वक्रस्य बृहदू- 
ध्याससंज्ञक ( शग )चापादुभयदिशि समानानि समसंख्यकानि च सवांणि 
पूर्णाञ्यासंमुखचापानि भवेयुरेतेन तेस्तेरुभयदिशिगतेः पशेज्याचपिरेत्री- 
भूतेश -८ शग )चापतः उभयदिशि वक्रमर्धितं भवेत्‌ । एतेन ( शग )चापमपि 
वक्रमधयति (म )पध्यविन्दुगतमपि पृ्रसिद्धन्तेन लघुब्यासादधिकमपि 
रतो वक्रस्येदं चापम्‌ ( शग `ब्रृहद्व्यासः सिद्धः । 


थ वक्र उभयपाश्वं समाने लयुव्यासोपरि लम्बरूपे चपि गृहीते 
क्रमेण पफ, बभषकज्ञॐ । अयाधुना ( फम.बम `चापन्नय बद्धम्‌ । तेन त्रिथूज- 
दयसरुत्पन्नम्‌ । एकम्‌ = तफम त्रिभुजम्‌ द्वितीयम्‌ = बमथ त्रि्ूजमिति 
त्रिभुजदयं जात्याख्यम्‌ । त्र त्रिथेजदये मत = मथ, य, य चापसमत्वात्‌ । 
तफ = पथ चापे समाने। यतः पू सिद्धन्तेन (म)स्थ(नतस्तुस्यान्तरे पृणंज्याचापे 
समाने भवतः । श्रत्र त्रियुजद्रये ~त, ~थ कोणद्रयं सप्रकोणम्‌ पूव॑युक्तयेव । 
छ्मत्र इमे त्रिभुज गोलीयरलागणित्तयुक्तयां अथवा चापीयज्निकोणमित्य। च्‌ 
स्था समाने भवेताम्‌ । एतेन बमथ कोणः तमफ़ कोशेन समानो भवेत्‌ । 


पिमण्टलवक्रविचारः २६ 


शर्थात्‌ “~यमथ = ८ त्फ तथा सति ( घम एम ) चापे एकस्मिन्नेव मार्गे 
भवेताम्‌। श्रथ वा कथ्यतां (घम) चापं बधितं सत्‌ (')षिन्दाववश्यमेव गच्छेत्‌। 
एतेनेदमपि (वफ) चापमस्मिन्नेव ( म )बिन्दावर्धितम्‌ | (म)बिन्दुश वक्रकेन्द्र 
भवेत्‌ । श्रतः हदमपि सिद्धं यत्‌ अस्मात्‌ ( म )चिन्दुतः उभयदिशि यत्र 
कुत्रापि भागे गृह्यमाणानि सवांणि चापानि अर्पितानि भवेयुः। अर्थात्‌ 
एतानि चापानि दीधृत्तयत्‌ इषटव्याससंक्ञकानि वक्तुं शक्यन्ते । 

गरधुना (य)विन्दुतः (मश)ग्यासार्धोपिरि वर चापं लम्बरूपं कृतम्‌ । श्रथ च 
(क)बिन्दुतः मग बृहदुव्यासार्धोपरि लम्बरूपम्‌ (कब)चापं कृतम्‌ । इमावपि 
लम्भौ फल = वर । चापीयत्रिकोणमित्याऽवश्यमेव समानौ । अत एव सरल- 
दीधेगरत्तवत्‌ एतचापीयं कोटिद्धयं बृहद्व्यासार्धोपरि लम्बरूपं वक्तुं शक्यते। 
ग्रथ च पृशज्याधंसंगुखचापं च लयपुव्यासोपरि लम्बत्वात्‌ चापीय्चजमान- 
मपि वक्तुं शक्यते । एवमत्र बहवः सिद्धान्ताः सरलदीधंडृत्तवत्‌ घटन्ते । 
विवेचनया धटिष्यन्त अपि किमत्र विरोष लेखेन । 
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